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A SZAMKOROK FELEPITESE

e Miult eléadason: N-bdl Z, abbdl Q

@ Ahhoz hogy R-hez jussunk, kell egy 0j trukk, ez a
Dedekind-szelet

e Q olyan (A,B) particidit, amikre teljesiil hogy
Va € AVb € B a < b Dedekind-szeletnek hivjuk

o Példa: legyen A a negativ racionalisak halmaza, B pedig a
nemnegativaké

e Altalaban, ha g raciondlis szam, akkor a g-nal kisebb
raciondlisok A, halmaza és a g-nal > racionalisok B, halmaza
Dedekind-szelet lesz
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o Legyen
A={xeQx<0Vvx*<2}, B={yeQly>0Ay?>2}
e Ez is Dedekind szelet, ez lesz /2!
o lIgazoljuk, Dedekind-szeletekkel is lehet szamolni
e Igazoljuk, hogy raciondlis p, q esetén D, + Dy = D14 és
szorzasnal is D, - Dy = Dy,
° (")sszességében a Q-bdl készitett Dedekind-szeletek lesznek R

o Ha R-bdl készitenénk Dedekind-szeleteket, az mar nem adna
hozza, de miért?

o Készithetd R-nél bovebb R* de nem igy
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ARKHIMEDESZ

o N elemei kozt van egy természetes rendezés: 1 <2 <3< 4...
o Ez kiterjeszthetd Z-re: ... —4< -3 <-2<-1<0<1

o Ez tovabb terjeszthetd Q-ra: p,q,r,s > 0 esetén
p/q > r/s = ps > qr, a tobbit eléjelek mentén szétvdlasztva
esetekre

@ Arkhimédészi Axidma: Vp,q > 0dnqgn > p

@ Fontos spec eset: ¢ = 1 ‘minden szdmnal van nagyobb egész
szam'

e Ha a valds szdmokat Dedekind-szeletekkel konstrudljuk, akkor ez
nem axidma, hanem tétell
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SUPREMUM

e lgazoljuk, hogy raciondlisok kozt minden korlatos halmaznak van
legkisebb felsd korlatja (mas néven supremuma).

e Ebbdl kovetkezik, hogy minden két racionalis szdm kozt van
irraciondlis, és minden két irracionalis kozt van raciondlis

o Az is kovetkezik, hogy 0 és az 1/n sorozat hatarértéke kozt
nincs valds szdm.

o Ez utdbbi kijelentés egyenértékii az Archimédeszi Axiémaval

@ De forditva nincs igy: tudunk olyan szamokat csinalni, amik kozt
vannak infinitézimalisok is
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TEST-TULAJDONSAGOK

e Egy F struktura test, ha van benne 1, 0, osszeadas, kivonas,
szorzas, és 0 kivételével osztas, és ezek teljesitik a megszokott
azonossagokat

e Vannak véges testek is!
o A legkisebb végtelen test QQ, ezt sokféleképp lehet béviteni
@ R nemcsak test, hanem rendezett test (van benne j)

@ A rendezés megfelel a szokdsos tulajdonsagoknak, trichotom:
a<ba>ba= behdrombdl mindig pontosan egy lesz igaz

o A rendezés jél egyutt dolgozik az eltoldssal: ha a < b akkor
a+r < b+ r minden r-re igaz (és persze forditva)

e Ajanlott irodalom: Pugh__RealMathematicalAnalysis1-67.pdf
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(GYAKORLATOK

o Oran: CPZ-bdl p216
e HF: 5.1-7 = CPZ8.30,32,34,34,36,38,40
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