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A SZAMKOROK FELEPITESE

@ A természtes szamokat N = {1,2,3,...} a Peano axiémakkal
definidltuk. Induktive definidltuk az osszeaddst (az dran) és a
szorzast (HF), de nem volt se kivonds se osztds

@ Most megcsindljuk a nulldt és a negativ szamokat, igy lesz Z
o Készitsiink (a, b) szdmpdrokat, de legyen

(a,b) ~(c,d)=a+d=b+c
@ Milyen relacié ez a ~?7 Ekvivalencia-relacid!

o Az egész szdmokat ennek a relaciénak az
ekvivalencia-osztdlyaival modellaljuk
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Bizonyitsuk be, hogy ~ tényleg ekvivalencia-relacid!
Definiadljunk miiveleteket ezeken az osztalyokon

lgazoljuk, hogy ezek jél vannak definidlva

lgazoljuk, hogy megvannak a kivant tulajdonsdgaik: (i) az
osszeadds kommutativ, asszociativ; (ii) a szorzds kommutativ és
asszociativ; (iii) 0, 1 a kivant tulajdonsagokkal

lgazoljuk, hogy ez valéban N kiterjesztése

Definiadljuk a kivonast is, igazoljuk, hogy ez jél definalt
Igazoljuk, hogy ugy viselkedik, ahogy szeretnénk
https://www.math.wustl.edu/~freiwald/310integers.pdf
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https://www.math.wustl.edu/~freiwald/310integers.pdf

o Ugyanez a triikk, legyen (a, b) ~ (¢, d) < ad = bc Bizonitandé:
ez ekvivalencia-reldcié

o Definidljunk miveleteket ezeken az osztalyokon
e lgazoljuk, hogy ezek jél vannak definidlva

e Igazoljuk, hogy megvannak a kivant tulajdonsagaik: (i) az
osszeadds kommutativ, asszociativ; (ii) a szorzds kommutativ és
asszociativ; (iii) 0, 1 a kivant tulajdonsagokkal

@ lgazoljuk, hogy ez valéban Z kiterjesztése
o Definidljuk az osztast is, igazoljuk, hogy ez j6l defindlt

e lIgazoljuk, hogy ugy viselkedik, ahogy szeretnénk
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INDUKCIOS FELADATOK

CPZ 6. fejezet

Itt helyben: jolrendezés, > 7 .7 és > " | i?

HF 4.1 Taldljuk meg, és bizonyitsuk be a 7 i képletét!
HF 4.2-5 = CPZ 6.18, 6.20, 6.22, 6.24
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